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解几综合题

1.如图， 
[image: image330.png]


和
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两点分别在射线OS、OT上移动，且
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，O为坐标原点，动点P满足
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（Ⅰ）求
[image: image5.wmf]mn
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的值；

（Ⅱ）求P点的轨迹C的方程，并说明它表示怎样

的曲线？

（Ⅲ）若直线l过点E（2，0）交（Ⅱ）中曲线C于M、N两

[image: image308.png]


点，且
[image: image6.wmf]3
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，求l的方程.

2. 如图，在平面直角坐标系中，已知动点
[image: image7.wmf](
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，
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轴，垂足为
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，点
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与点
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关于
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轴对称， 
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（1）求动点
[image: image14.wmf]P

的轨迹
[image: image15.wmf]W

的方程

（2）若点
[image: image16.wmf]Q

的坐标为
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，
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、
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为
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上的两个动点，且满足
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，点
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到直线
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的距离为
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，求
[image: image25.wmf]d

的最大值

3. 已知直线
[image: image26.wmf]l

过椭圆E:
[image: image27.wmf]22
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的右焦点
[image: image28.wmf]F

，且与E相交于
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两点.

1 设
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（
[image: image31.wmf]O

为原点），求点
[image: image32.wmf]R

的轨迹方程；

2 [image: image309.wmf]S

若直线
[image: image33.wmf]l

的倾斜角为
[image: image34.wmf]0
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，求
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的值.

4. 在双曲线
[image: image36.wmf]1
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的上半支有三点A，B，C，其中B是第一象限的点，F为双曲的上焦点.若线段AC的中点D在直线y=6上，且|AF|，|BF|，|CF|构成等差数列.

   （Ⅰ）求点B的坐标；

   （Ⅱ）若直线l经过点D，且在l上任取一点P（不同于D点），都存在实数λ，使得

         
[image: image37.wmf]).
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证明：直线l必过定点，并求出该定点的坐标。

5. 如图，椭圆两焦点F1、F2与短轴两端B1、B2正好是正方形的四个顶点，且焦点到椭圆上一点最近距离为
[image: image38.wmf].
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[image: image310.wmf]F

   （I）求椭圆的标准方程；

   （II）过D(0，2)的直线与椭圆交于不同的两点M、N，且

M在D、N之间，设
[image: image39.wmf]l
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，求λ的取值范围. 
6. 已知F1、F2分别是椭圆
[image: image40.wmf])
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的左、右焦点，其左准线与x轴相交于点N，并且满足，
[image: image41.wmf].
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   （1）求此椭圆的方程；

   （2）设A、B是这个椭圆上的两点，并且满足
[image: image42.wmf]]
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时，求直线AB的斜率的取值范围.

7. 已知O为坐标原点，点E、F的坐标分别为（-1，0）、（1，0），动点A、M、N满足
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（Ⅰ）求点M的轨迹W的方程；

[image: image311.wmf]P

（Ⅱ）点
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在轨迹W上，直线PF交轨迹W于点Q，且
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，若
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，求实数
[image: image51.wmf]m

的范围．

8. 已知点A（－1，0），B（1，－1）和抛物线.
[image: image52.wmf]x
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，O为坐标原点，过点A的动直线l交抛物线C于M、P，直线MB交抛物线C于另一点Q，如图.

   （I）若△POM的面积为
[image: image53.wmf]2
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，求向量
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与
[image: image55.wmf]OP

的夹角；

   （II）试探求点O到直线PQ的距离是否存在最大值？若存在，求出这个最大值；若不存在，说明理由.

9. 设不等式组 eq \b\lc\{(\a\al(x＋y>0，,x－y>0))表示的平面区域为D．区域D内的动点P到直线x＋y＝0和直线x－y＝0的距离之积为1．记点P的轨迹为曲线C．

（Ⅰ）求曲线C的方程；

（Ⅱ）过点F(2，0)的直线与曲线C交于A，B两点．若以线段AB为直径的圆与y轴相切，求线段AB的长．

10. 如图，在△
[image: image56.wmf]OSF

中，
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均为正常数），
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、
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是平面
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内的动点，且满足
[image: image62.wmf]0

=

×

OF

SE

，
[image: image63.wmf]),

(

R

OF

PE

Î

=

l

l

向量
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直。设动点
[image: image66.wmf]P

的轨迹为曲线
[image: image67.wmf]M

.

⑴   说明曲线
[image: image68.wmf]M

是何种曲线，为什么？

⑵  设
[image: image69.wmf]b
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， 若
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成等差数列，且△
[image: image71.wmf]OSF

的面积为
[image: image72.wmf]6

，

试建立适当的坐标系，求曲线
[image: image73.wmf]M

的方程；

⑶   在⑵的条件下，是否存在过点
[image: image74.wmf])
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的直线
[image: image75.wmf]m

，

[image: image313.wmf]E

使
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与曲线
[image: image77.wmf]M

交于不同的两点
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B
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，且
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如果存在，求出
[image: image80.wmf]m

的方程；如果不存在，说明理由.

11. 已知点D在定线段MN上，且|MN|＝3，|DN|＝1，一个动圆C过点D
且与MN相切，分别过M、N作圆C的另两条切线交于点P．

（Ⅰ）建立适当的直角坐标系，求点P的轨迹方程；

（Ⅱ）过点M作直线l与所求轨迹交于两个不同的点A、B，
若(
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)＝0，且
λ∈[2－eq \r(3)，2＋eq \r(3)]，求直线l与直线MN夹角θ的取值范围．

12. 已知中心在原点、焦点在
[image: image85.wmf]x

轴上的椭圆的离心率是
[image: image86.wmf]3
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，椭圆上任意一点到两个焦点距离之和为4．(1)求椭圆标准方程；(2)设椭圆长轴的左端点为
[image: image87.wmf]A

，
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是

椭圆上且位于第一象限的任意一点，
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，点B在椭圆上，R为直线AB与y轴的交点，证明：
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13. 已知抛物线
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[image: image93.wmf]F

，定点
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上的两动点，且总存在一个实数
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，使得
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 EMBED Equation.3  [image: image100.wmf](1)

FN

l

+-

uuur


（Ⅰ）若
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，求抛物线
[image: image103.wmf]C

的方程.

（Ⅱ）在（Ⅰ）的条件下，若直线
[image: image104.wmf]MN

的倾斜角
[image: image105.wmf]]
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的取值范围.

14. 如图，DE⊥x轴，垂足为D，点M满足
[image: image107.wmf],
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   （1）求点M的轨迹方程；

   （2）过点F
[image: image109.wmf])
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引（与两坐标轴都不平行的）直线l与点M的轨迹交于A、B两点，试在y轴上求点P，使得PF是∠APB的角平分线.

15. 如图，若F1、F2为双曲线
[image: image110.wmf]1
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的左、右焦点，O为坐标原点，P在双曲线左支上，M在右准线上，且四边形OMPF1为菱形.

   （I）若此双曲线过点
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，求双曲线的方程；

[image: image315.png]


   （II）设（I）中双曲线的虚轴端点为B1、B2（B1在y轴的正半轴上），过B2作直线l与双曲线交于A、B两点，当
[image: image112.wmf]B
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时，求直线l的方程.

16. 已知椭圆的中心为坐标原点
[image: image113.wmf]O

，焦点在
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轴上，斜率为1且过椭圆右焦点
[image: image115.wmf]F

的直线交椭圆于
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(1) 求椭圆的离心率；

(2) 设
[image: image119.wmf]M

为椭圆上任意一点，且
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17. 如图，线段AB过y轴负半轴上一点
[image: image122.wmf](0,)
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，A、B两点到y轴距离的差为
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(Ⅰ)若AB所在的直线的斜率为
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，求以y轴为对称轴，且过A、O、B三点的抛物线的方程；
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(Ⅱ)设(Ⅰ)中所确定的抛物线为C,点M是C的焦点，若

直线AB的倾斜角为60°，又点P在抛物线C上由A到B运动，

试求△PAB面积的最大值。
[image: image125.wmf]
18. 已知点H（－3，0），点P在
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轴上，点Q在
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轴的正半轴上，点M在直线PQ上，且满足
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 EMBED Equation.3  [image: image130.wmf]MQ
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（1）当点P在
[image: image131.wmf]y

轴上移动时，求点M的轨迹C；

（2）过定点
[image: image132.wmf](,0)(0)
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作直线
[image: image133.wmf]l

交轨迹C于A、B两点，E是D点关于坐标原点O的对称点，求证：
[image: image134.wmf]AEDBED
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；

[image: image317.wmf]l

（3）在（Ⅱ）中，是否存在垂直于
[image: image135.wmf]x

轴的直线
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¢

被以AD为直径的圆截得的弦长恒为定值？若存在求出
[image: image137.wmf]l
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的方程；若不存在，请说明理由.

19在直角坐标平面中，△ABC的两个顶点为 A（0，－1），B（0, 1）平面内两点G、M同时满足①
[image: image138.wmf]0
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（1）求顶点C的轨迹E的方程

（2）设P、Q、R、N都在曲线E上 ，定点F的坐标为（
[image: image144.wmf]2

, 0） ，已知
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= 0.求四边形PRQN面积S的最大值和最小值.

20如图，已知直线
[image: image151.wmf]l

与抛物线
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相切于点P(2, 1)，且与
[image: image153.wmf]x

轴交于点A，定点B的坐标为(2, 0) .                                 

（I）若动点M满足
[image: image154.wmf]0

2

=

+

×

AM

BM

AB

，求点M的轨迹C；

（II）若过点B的直线
[image: image155.wmf]l

¢

（斜率不等于零）与（I）中的轨迹C交于不同的两点E、F（E在B、F之间），试求
[image: image156.wmf]D

OBE与
[image: image157.wmf]D

OBF面积之比的取值范围. 
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21. 已知椭圆
[image: image158.wmf]C

的中心为原点，点
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 EMBED Equation.3  [image: image160.wmf])
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是它的一个焦点，直线
[image: image161.wmf]l

过点
[image: image162.wmf]F

与椭圆
[image: image163.wmf]C

交于
[image: image164.wmf]B
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,

两点，且当直线
[image: image165.wmf]l

垂直于
[image: image166.wmf]x

轴时，
[image: image167.wmf]6
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．

（Ⅰ）求椭圆
[image: image168.wmf]C

的方程；

（Ⅱ）是否存在直线
[image: image169.wmf]l

，使得在椭圆
[image: image170.wmf]C

的右准线上可以找到一点
[image: image171.wmf]P

，满足
[image: image172.wmf]ABP

D

为正三角形．如果存在，求出直线
[image: image173.wmf]l

的方程；如果不存在，请说明理由．

22. 设椭圆C： eq \f(x2,4)＋ eq \f(y2,2)＝1的左焦点为F，左准线为l，一条直线过点F与椭圆C交于A，B两点，若直线l上存在点P，使△ABP为等边三角形，求直线AB的方程．
23. 设O为坐标原点，A(－ eq \f(1,p)，0)，点M在定直线x＝－p（p＞0）上移动，点N在线段MO的延长线上，且满足 eq \f(|OM|,|MN|)＝ eq \f(1,|NA|)．（Ⅰ）求动点N的轨迹方程，并说明轨迹是什么曲线？

（Ⅱ）若|AN|的最大值≤ eq \f(3,2)，求p的取值范围．

24. (1) 已知抛物线
[image: image174.wmf]),
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过焦点
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的动直线l交抛物线于
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两点, 
[image: image177.wmf]O

为坐标原点, 求证: 
[image: image178.wmf]OB

OA

×

为定值;

(2) 由 (1) 可知: 过抛物线的焦点
[image: image179.wmf]F

的动直线 l 交抛物线于
[image: image180.wmf]B
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两点, 存在定点
[image: image181.wmf]P

, 使得
[image: image182.wmf]PB
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为定值. 请写出关于椭圆的类似结论,并给出证明.

25. 已知F1、F2是椭圆
[image: image183.wmf]1

2

2

2

2

=

+

b

y

a

x

的两个焦点，O为坐标原点，点P
[image: image184.wmf]2
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）在椭圆上，线段PF2与y轴的交点M满足
[image: image185.wmf]0
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；⊙O是以F1F2为直径的圆，一直线l: y=kx+m与⊙O相切，并与椭圆交于不同的两点A、B.

   （I）求椭圆的标准方程；

   （II）当
[image: image186.wmf]l

=

×

OB

OA

，且满足
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时，求△AOB面积S的取值范围.
26. 如图，已知圆O：
[image: image188.wmf]4
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与y轴正半轴交于点P，A（－1，0），B（1，0），直线l与圆O切于点S（l不垂直于x轴），抛物线过A、B两点且以l为准线。

（Ⅰ）当点S在圆周上运动时，求证：抛物线的焦点Q始终在某一椭圆C上，并求出该

     椭圆C的方程；

（Ⅱ）设M、N是（Ⅰ）中椭圆C上除短轴端点外的不同两点，且
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      问：△MON的面积是否存在最大值？若存在，求出该最大值；若不存在，请说明理由。
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27. 长度为
[image: image190.wmf]a

（
[image: image191.wmf]0
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）的线段
[image: image192.wmf]AB

的两个端点
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、
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分别在
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轴和
[image: image196.wmf]y

轴上滑动，点
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在线

段
[image: image198.wmf]AB

上，且
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（
[image: image200.wmf]l

为常数且
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）。


（Ⅰ）求点
[image: image202.wmf]P

的轨迹方程
[image: image203.wmf]C

；

（Ⅱ）当
[image: image204.wmf]1
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l
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时，过点
[image: image205.wmf](1,0)

M

作两条互相垂直的直线
[image: image206.wmf]1
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和
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，
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和
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分别与曲线
[image: image210.wmf]C

相交于点
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和
[image: image212.wmf]Q

（都异于点
[image: image213.wmf]M

），试问：
[image: image214.wmf]MNQ

D

能不能是等腰三角形？若能，这样的三角形有几个；若不能，请说明理由。
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28. 如图，在直角坐标系中，O为坐标原点，直线
[image: image215.wmf]AB

⊥x轴与点C， 
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,动点
[image: image218.wmf]M

到直线
[image: image219.wmf]AB

的距离是它到点D的距离的2倍。

（I）求点
[image: image220.wmf]M

的轨迹方程

（II）设点K为点
[image: image221.wmf]M

的轨迹与x轴正半轴的交点,直线
[image: image222.wmf]l

交点
[image: image223.wmf]M


的轨
迹于
[image: image224.wmf],
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两点（
[image: image225.wmf],

EF

与点K不重合）,且满足
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.动点
[image: image227.wmf]P

满足
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,求直线
[image: image229.wmf]KP

的斜率的取值范围.
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29. 如图，
[image: image230.wmf]F

是抛物线
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的焦点，
[image: image232.wmf]Q

是准线与
[image: image233.wmf]x

轴的交点，直线
[image: image234.wmf]l

经过点
[image: image235.wmf]Q

。

（1） 直线
[image: image236.wmf]l

与抛物线有唯一公共点，求
[image: image237.wmf]l

的方程；

（2） 直线
[image: image238.wmf]l

与抛物线交于A，B两点，

（Ⅰ）记
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的斜率分别为
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，求
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的值；

（Ⅱ）若点
[image: image242.wmf]R

在线段
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上，且满足
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，求点
[image: image245.wmf]R

的轨迹方程。

30. 已知
[image: image246.wmf]A

为椭圆
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上的一个动点，直线
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分别过焦点
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与椭圆交于点
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，当AC垂直于x轴时，恰好有
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 （Ⅰ）求该椭圆的离心率；

 （Ⅱ）当
[image: image255.wmf]A

变动时，设
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求证： 
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31. 已知
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，记点P的轨迹为E。

（1）求轨迹E的方程；

（2）若直线
[image: image261.wmf]l

过点
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且与轨迹E交于P、Q两点。

（ⅰ）无论直线
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绕点
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怎样转动，在
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轴上总存在定点
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恒成立，求实数
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的值。

（ⅱ）过P、Q作直线
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的垂线PA、QB，垂足分别为A、B，记
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的取值范围。

32. 设A、B是椭圆
[image: image272.wmf]l
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上的两点，点N（1，3）是线段AB的中点，线段AB的垂直平分线与椭圆相交于C、D两点.

   （1）确定
[image: image273.wmf]l

的取值范围，并求直线AB的方程；
   （2）试判断是否存在这样的
[image: image274.wmf]l

，使得A、B、C、D四点在同一个圆上？并说明理由.
33. 已知双曲线的中心在原点，以两条坐标轴为对称轴，离心率是
[image: image275.wmf]2

，两准线间的距离大于
[image: image276.wmf]2

，且双曲线上动点P到A（2，0）的最近距离为1。

（Ⅰ）求证：该双曲线的焦点不在y轴上； 

（Ⅱ）求双曲线的方程；

（Ⅲ）如果斜率为k的直线L过点M（0，3），与该双曲线交于A、B两点，若
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34. 如图，与抛物线x
[image: image279.wmf]2

=-4y相切于点A(-4，-4)的直线l分别交x 轴、y轴于点F、E，过点E作y轴的垂线l
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(Ⅰ)若以l
[image: image281.wmf]0

为一条准线，中心在坐标原点的椭圆恰好过点F，求椭圆的方程；
(Ⅱ)若直线l与双曲线6x
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=8的两个交点M、N，且点A为线段MN的中点，又过点E的直线与该双曲线的两支分别交于P、Q两点，记
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］，求直线PQ的斜率的取值范围.
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35. 如图，
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和双曲线
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的右焦点，A、B为椭圆和双曲线的公共顶点.P、Q分别为双曲线和椭圆上不同于A、B的第一象限内的点，且满足
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⑴求出椭圆和双曲线的离心率；

（2）设直线PA、PB、QA、QB的斜率分别是


[image: image296.wmf]12

,

kk

,
[image: image297.wmf]34

,

kk

.求证：
[image: image298.wmf]1234

0

kkkk

+++=

.

36. 已知椭圆的两个焦点分别为F1（0，－1）、F2（0，1），直线y=4是椭圆的一条准线。

   （Ⅰ）求椭圆的方程；

   （Ⅱ）若点P在椭圆上，设
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   （Ⅲ）在（Ⅱ）的条件下，求
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37. 已知直线
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相交于A、B两点.

   （Ⅰ）若椭圆的离心率为
[image: image304.wmf]3
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，焦距为2，求线段AB的长；

   （Ⅱ）若向量
[image: image305.wmf]OA

与向量
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互相垂直（其中O为坐标原点），当椭圆的离心率
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时，求椭圆的长轴长的最大值.
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